LM-110 Fonctions, MIME, premier semestre 2010-2011 Université €ierrMarie Curie

Feuille de TD 2 : continuité et dérivabilité

Exercice 1. Vrai ou faux

Pour toutr € R, exp(In(z)) = =.

Une fonction continue est dérivable.
Pour toutr € R, (1/7)? = z.

Pour toutz,y € R, |z + y| < |z| + |y.
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Une fonctionf dérivable et strictement croissante 8ua une dérivée strictement positive.

Exercice 2. Continuité - raccord

Déterminer les paramétresetb pour que les fonctions suivantes soient continues :
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flx)=< ax+b, —2<z<1 | g():{2am—|—ax, rx>1

In(z), z>1 cos(mz), r<l1

Exercice 3. Fonction partie entiére

On rappelle quer est la fonction partie entiére, c’est-a-dire la fonction qui associe a éali'unique
entier relatif qui lui est directement inférieur. (exempld$(1) = 1, E(1.5) = 1, E(7) = 3, E(—1.5) = —2).
Etudier la continuité suR des fonctions suivantes :

L f(x) = B(),
2. g(z) = zE(x),
3. h(x) = sin(nz) E(z).

Exercice 4. Dérivabilité et continuité

Soit f : R — R continue et dérivable el telle quef(0) = 0. Montrer que la fonction définie pour# 0
parg(z) = f(z) peut se prolonger par continuité @nQue se passe-t-il gi(0) # 0?
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Exercice 5. Dérivabilité - raccord
Déterminera, b € R de maniére & ce que la fonctighdéfinie surR . par :
f)=vzsio<z<1 et f(x) =az®+br+1siz>1
soit dérivable suR*,

Exercice 6. Dérivabilité - raccord

Soit f la fonction définie suR par

_ cos(sin(z)) si. <0
f(x)_{1+x21n(1—|—;1;) si >0

1. f est-elle continue ?
2. Calculer la dérivée d¢ surR*. f est-elle dérivable ed?



Exercice 7. Calcul de tangente

Ecrire 'équation de la tangente & la courbe des fonctions suivantesrdujabscisser = 0.
1. f(x)=2*+2+1,z€R

2. g(z) =tan(x), x € (—7/2,7/2)

3. h(z) =exp(4z), x € R



